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SERIE 5 PAAU. LOGSE MATEMATIQUES

A continuacié trobareu l'enunciat de quatre qUestions i dos problemes. Heu de
respondre només tres de les quatre qlestions i resoldre només un dels dos
problemes (podeu triar les questions i el problema que vulgueu).

QUESTIONS

1. Trobeu el valor de k per tal que

= 3

k+1 X — K
[2 punts]

2. Considereu els rectangles del pla, els vertexs A, B, Ci D dels quals compleixen
les condicions seglients: a) A és l'origen de coordenades; b) B és a sobre del
semieix de les y > 0; ¢) C és a sobre del semieix de les x> 0; d) D és a sobre de
la recta d'equacié 2x + y = 1, tal com es veu en la figura segtent:

D'entre tots aquests rectangles, trobeu l'area del que la té maxima. [2 punts]

3. Siguin & i v els dos vectors del pla:
Q=00 7= (++31- 43

Calculeu l'angle que formen 4 i v. [2 punts]

4. Discutiu el sistema d'equacions

ax — y + 2z = (2 - a)
2x + 3y - z = -3a
X + 2y - z = —2a

segons els valors del parametre a. [2 punts]



PROBLEMES

1. Des dels dos extrems de la badia d'Alcudia (Mallorca), que sén a 15,25 km l'un
de l'altre, es pot veure el cim del Puig Major. Un equip de topografs ha pres les
mides dels angles que es poden veure en el croquis seguent:

A

129° 34° > B

C

on A i B soOn els dos extrems de la badia i C, el peu del cim. A més, l'angle
d'elevacié del cim vist des del punt A és de 3°.

Calculeu:
a) L'angle entre la linia AC i la linia BC.
b) Les distanciesde Aa Cide Ba C.
c) L'alcaria del cim.
[4 punts: 1 els apartats a) i c), 2 l'apartat b)]

2. Donat el pla p d'equacio x + 4y + z=8isent A, Bi C els punts d'intersecci6
d'aquest pla amb els eixos de coordenades OX, OYi OZ, respectivament:

a) Determineu les coordenades dels punts A, Bi C.

b) Determineu les equacions de la recta perpendicular al pla p que passa per
I'origen de coordenades.

c) Calculeu el volum del tetraedre determinat per OABC, on O és l'origen de
coordenades.

d) Calculeu la distancia de l'origen de coordenades al pla p. Determineu l'area
del triangle ABC (podeu utilitzar el volum calculat en I'apartat anterior).

[4 punts: 1 cada apartat]



SERIE 2 PAAU. LOGSE MATEMATIQUES

A continuacié trobareu l'enunciat de quatre qulestions i dos problemes. Heu de
respondre només tres de les quatre questions i resoldre només un dels dos
problemes (podeu triar les questions i el problema que vulgueu).

QUESTIONS

1. Les diagonals d'un paral-lelogram mesuren 30 cm i 20 cm i es tallen formant un
angle de 40°. Calculeu-ne els costats. [2 punts]

2. Donat el pla md'equacié 2x—y+2z=4iel punt H= (1, 3, -2), determineu les
coordenades de la projeccié ortogonal de H sobre 1. (Recordeu que la
projeccio ortogonal d'un punt H sobre un pla 1t és el peu de la perpendicular a 1t
tracada des de H.) [2 punts]

3. Calculeu l'area limitada per les corbes y = eX, y = eXi la recta vertical x = 2.
[2 punts]

4. Trobeu el punt de la grafica de y = x + In x tal que la recta tangent sigui
perpendicular a la recta 2x + 6y = 5. [2 punts]



PROBLEMES

. Sigui f(x) = L2+_59
X —

a) Trobeu l'equacid de la recta tangent a la grafica de f(x) en el punt d'abscissa
X=2.
b) Estudieu el domini de definicié de f(x) i les asimptotes.
c) Estudieu els intervals de creixement i decreixement. Feu-ne la
representacio grafica.
[4 punts: 1 els apartats a) i b), 2 I'apartat c)]

. Considereu dues circumferéncies Cq i C, del pla que compleixen les condicions
seguents:

* Cq passa pel punt P = (2, 0) i en aquest punt té per tangent la recta y = x— 2.

* El centre de C4 és a sobre de larecta y = x.

* C, té per equacio x2 + y2 — 8x— 8y = k, on k és una certa constant.

* Les circumferencies C1 i C» s6n tangents exteriors, tal com s'indica en la figura
seglent:

C,

Cy

Calculeu el centre i el radi de Cy i escriviu l'equacié de Cj.
Calculeu les coordenades del centre de Co.

Calculeu les coordenades del punt d'interseccié de C1 amb Co.
Calculeu el valor de la constant k de I'equacié de Co.

seoe

[4 punts: 1 cada apartat]
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